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不等式小专题
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例 1.已知正数 x y， 满足 2 1x y  ，则
1 1
x y
 的最小值是 .

变 1：已知正数 x y， 满足 2 1x y  ，则
1 x
x y
 的最小值是 .

变 2：已知正数 x y， 满足 1x y  ，则
4 9
1 2x y


 
的最小值是 .

变3：已知正数 x y， 满足 0x y  ，且 2x y  则
2 1
3x y x y


 

的最小值是 .

变 4：已知正数 x y， ，则
2 2

x y
x y x y


 

的最大值是 ；
2 2

x y
x y x y


 

的最

小值是 .

例 2.已知正数 x y， 满足 2 4xy x y   ，则 x y 的最小值是 .

变 1：已知正数 x y， 满足 2 6x y xy   ，则 xy的最小值是 .

变 2：已知正数 x y， 满足 2 2 8x x xy   ，则 2x y 的最小值是 .

变 3：已知正数 x y， 满足 2 24 1x y xy   ，则 2x y 的最小值是 .

变 4：已知正数 x y， 满足 2 2 1x y xy   ，则 x y 的最小值是 .

例 3.若 0a b c ， ， ，且 ( ) 4a a b c bc    ，则 2a b c  的最小值是 .

变：若 0a b c ， ， ，且 2 2 2 4 12a ab ac bc    ，则 a b c  的最小值是 .
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例 4.设 0x y z ， ， ，且满足 2 3 0x y z   ，则
2y

xz
的最小值是 .

变 1：设 0x y z ， ， ，且满足 2 2 2 1x y z   ，则
1
2

zS
xyz


 的最小值是 .

变 2：设 0x y z ， ， ，且满足 2 2 2 1x y z   ，则 2

1
2

S
xyz

 的最小值是 .

例 5.设 0x y z ， ， ，则 2 2 2

xy yz
x y z


 

的最大值是 .

变：若 0a b c ， ， ，则
2 2 2

2
a b c

ab bc
 


的最小值是 .

参考答案：

例 1.
1 1 1 1( )( 2 ) 3 2 2x y
x y x y
      .

变 1：
1 2 1 2 2x x y x
x y x y


     .

变 2：
4 9 4 9 [( 1) ( 2)] 25( )
1 2 1 2 4 4

x y
x y x y

  
   

   
.

变 3：
2 1 2 1 [( 3 ) ( )] 3 2 2( )
3 3 4 4

x y x y
x y x y x y x y

   
    

   
.

变 4：
2 2 4 1 2( )

2 2 3 3 3 3 3
x y m n n m n m

x y x y m n m n
 

     
 

 ;

2 2 2 2 2( )
2 2 3 3 3 3 3

x y n m m n n m
x y x y m n m n

 
     

 
 .

例 2. 232 4 6 ( 1)( 2) ( ) 2 6 3
2

x yxy x y x y x y 
            .



来自 QQ 群高中数学解题研究会 339444963

更多经典内容欢迎关注：高中数学解题研究会 339444963 微信公众号
类似本文的有些资料关注后可以留言获取

变 1： 2 6 2 2 6 18x y xy xy xy       .

变 2： 222 2 8 8 2 2 2 ( ) 2 4
2

x yx y xy x y x y x y x y
              .

变 3： 2 2 2 2 2 23 2 54 1 1 (2 ) 3 (2 ) ( ) (2 )
2 2 8

x yx y xy x y xy x y x y
            .

2 102
5

x y   .

变 4： 2 2 2 2 2 231 1 ( ) ( ) ( ) ( )
2 4

x yx y xy x y xy x y x y
           

2 3
3

x y   .

例 3. 22( ) 4 ( )( ) 4 ( ) 2 4
2

a b ca a b c bc a b a c a b c 
             .

变： 2 2 22 2 4 12 12 2 2 2 2 ( )a ab ac bc a ab ac bc bc a b c             .

2 3a b c    .

例 4.
2

2 22 3 0 (2 ) ( 3 ) 12 3yx y z y x z xz
xz

         .

变 1： 2 2 2

1 1 1 1 4
2 ( ) (1 ) (1 )

z z zS
xyz x y z z z z z
  

    
  

.

变 2： 2 2 2 2 2 2

1 1 1 4
2 ( ) (1 )

S
xyz x y z z z

   
 

.

例 5. 2 22 2 2
2 2

2
22 2

2 2

xy yz xy yz xy yz
y yx y z xy yzx z

  
  

    
.

变：

2 2
2 2

2 2 2
4 2 5 4 5

2 55 5 5 5
2 2 2 5

b ba c ab bca b c
ab bc ab bc ab bc

    
  

  
.


